
සං��ත ග�තය  

15.2 අවතලතාව �ම�ශනය කර�.  
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��ණතාව 15 

��ණතා ම	ටම 15.2 

ව;�ප�න භා�තෙය� =තයක හැ?@ම �ශ්ෙAෂණය කර�. 

අවතලතාව �ම�ශනය කර�. 

ඉෙගC" පල  

අවතලතාව ෙසDමට ෙදවන ව;�ප�නය භා�තා කර�. 
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සැක&ම : පසං(කා ම)ෂා+ ෙමන�ය , ජා.ක ත/ණ ෙසේවා සභාව (2017/2018) 

01. අවතලතාව 

ය" පා�තරය� Fළ H වකෙJ බෑLම ෙවනස් Dෙ" ස්වභාවය මත අවතලතාව රඳා පවN. අවතලතාව 
ආකාර ෙදකකට ෙබPය හැක. එවා න" 
  

(i) උR අවතලතාව  

(ii) යS අවතලතාව  

උR අවතලතාව  (i) 

?යT Fළ අවකලU f න" =තය� සලකV. යC a < c < b ෙX.  ),( bax ∈

 x = c Y H y = f (x) ට අZන ලද ස්ප�ශකයට ඉහ[� වකය පවN න" ;  x = c Y H වකය උR අතට අවතල යැ� 
]යC ලැෙ^.  

යS අවතලතාව  (i) 

 x = c Y H y = f (x) ට අZන ලද ස්ප�ශකයට පහ[� වකය පවN න" ;  x = c Y H වකය යS අතට අවතල යැ� 
]යC ලැෙ^.  

a b c 

A 

x 

y 

B 

a b c 

A 

x 

y 
B 
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ෙදවන ව;�ප�නය භා�තෙය� අවතලතාව +�ණය ]@ම.        

?යT Fළ අවකලU f න" =තය� සලකV.  
 

( i) ?යT Fළ න", එY පා�තරය Fළ f =තය උR අතට අවතල ෙX.  
 
(ii) ?යT Fළ න", එY පා�තරය Fළ f =තය යS අතට අවතල ෙX.    
 
 
 

_පය ( i) සලකV.  
   

  

?යT Fළ f =තය උR අතට අවතල ෙX.          
  

  x Y අගය a ?ට  b ද�වා වැ` වන �ට ස්ප�ශකෙJ අCකමණය වැ` ෙX. 

එමa� f Y ව;�ප�න =තය වැ`වන =තය� ෙX. එම+සා Y ව;�ප�නය =තය 
ධන ෙX.  
 
 
 
 
 
 

_පය ( ii) සලකV.  
 

 ?යT Fළ f =තය යS අතට අවතල ෙX. ෙමY H එc පා�තරය Fළ 
ස්ප�ශකෙJ අCකමණය අR ෙX. එන"  Y ව;�ප�න =තය අR ෙX. එබැ�� Y 
ව;�ප�න =තය ඍණ ෙX.    

),( bax ∈

),( bax ∈

f ′

0)( 〉′′ xf

),( bax ∈

0)( 〈′′ xf

f ′′f ′

),( bax ∈

f ′ f ′′f ′

),( bax ∈
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සැක&ම : පසං(කා ම)ෂා+ ෙමන�ය , ජා.ක ත/ණ ෙසේවා සභාව (2017/2018) 

?යe x ϵ [a,b] Fළ y=f(x) වකයට අZන ලද ස්ප�ශකයට ඉහ[� වකය පවN න",   

?යe x ϵ [a,b] Fළ වකය උR අවතල යැ� ]යC ලැෙ^. (පහත _පය බල�න) 

a b 

x 

y =f (x) 

අ�ථ දැ�Dම - උR අවතලතාව  

අ�ථ දැ�Dම - යS අවතලතාව  

?යe x ϵ [a,b] Fළ y=f(x) වකයට අZන ලද ස්ප�ශකයට පහ[� වකය පවN න",   

?යe x ϵ [a,b] Fළ වකය යS අවතල යැ� ]යC ලැෙ^. (පහත _පය බල�න) 

a b 

x 

y=f(x) 
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ෙදවන ව;�ප�නය භා�තෙය� අවතලතාවය +�ණය ]@ම. 

?යe x ϵ (a,b) Fළ අවතලය f න" =තය� සලකV. (ෙමY H ?යT x ϵ (a,b) Fළ  f '' පවN.) 

 

i) ?යe x ϵ (a,b) Fළ  f '' (x) > 0 න", එම පා�තරය Fළ f =තය උR අවතල ෙX. 

ii) ?යe x ϵ (a,b) Fළ  f '' (x) < 0 න", එම පා�තරය Fළ f =තය යS අවතල ෙX. 

න�ව
තන ල�ෂය 

පහත දැ�ෙවන පlP ?යe x ϵ (a,b) Fල y=f(x) වකය සලකV. ෙමY f යC එම පා�තරය Fළ m අවතලය 

=තය]. 

a b c 

x 

y 

a b c 

x 

y 

a b c 

x 

y 

ඉහත අවස්ථාව�YH, x=c ල�ෂUෙJH අවතලතාව ෙවනස් ෙX. එන" ෙමYH x=c YH අZන ලද ස්ප�ශකය, 

එY ල�ෂෙJH වකය හා ෙnදනය ෙX. 

එව ◌ැ+ ල�ෂය න.ව�තන ල�ෂය යැ� ]යC ල ◌ැෙ^. 

(i) (ii) (iii) 

(i) සහ (ii) අවස්ථාව� වලH f ''(x)=0 වන අතර (iii) වන අවස්ථාෙXH f ''(x) ෙන ◌ාපවN. 
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 y=f(x) වCෙJ මත pYS P න" ල�ෂය� සලකV. 

 P ල�ෂයට ස ◌ාෙq�ෂව එ� පස]� වCෙJ උR අවතල ද අෙන� ප?� වCෙJ යS අවතල ෙX 

අ
ථ දැ��ම: 

සටහන 

 f '' (c)=0 හා x=c ල�ෂය හරහා y= f(x) වCෙJ ගම�කරන �ට  f ''(c) Y ල�ෂණ ෙවනස් ෙX න"; x=c 

යC y=f(x) වකයට m න.ව�තන ල�ෂය� ෙX. 

�ද�න- 

 f(x) =x4-2x3 සලකV. 

f '(x) =4x3-6x2 

f ''(x) =12x2-12x 

 =12x(x-1) 

x=0 හා x=1 H f '' (x)=0 ෙX. 

0 1 

x < 0 0 < x < 1 x < 1 

(+) > 0 (-) < 0 (+) > 0 f '' (x) : 

f ''(x) ලwණ අවC y=f(x) වCය (-∞,0) උR අවතල ද (0,1) Fළ යS අවතල ද (1,+∞) Fළ උR අවතල ද 

ෙX. 

එබැ�� x=0 හා x=1 යC y=f(x) වකය මත pYS න.ව�තන ල�ෂය ෙX. 
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�ද�න- 

 f (x)  =x4 සලකV. 

ෙමY  f '(x) =4x3 හා f ''(x) =12x2 ෙX. 

තවද  f ''(x) =0 වන අතර, 

(-∞,0) හා (0,+∞) Fළ  f ''(x) > 0 ෙX. 

එන" ෙමම වකය උR අවතල ෙX. 

එබැ�� y=f(x) වකයට න.ව�තනය� ෙනොපවN. 

සටහන 

1.  f ''(x)=0 වන සෑම �ටම x=c    y=f(x) වකය මත pYS න.ව�තන ල�ෂෙJ ෙනොෙX. 

2. න.ව�තන ල�ෂය හැරL" ල�ෂය ෙනොෙX. 


