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23                 öuUPõmiß uÍ®

C¨£õhzøuU PØ£uß ‰»® }[PÒ,

 ² öuUPõmiß uÍzøu AÔ¢xöPõÒÍÄ®

 ² öuUPõmiß uÍzvÀ Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎ°ß BÒTÖPøÍU 

Â£›UPÄ®

 ² Á›ø\¨£mh ÷\õiPÍõPU Põmh¨£mh ¦ÒÎPøÍz öuU 

Põmiß uÍzvÀ SÔUPÄ®

÷uøÁ¯õÚ BØÓÀPøÍ¨ ö£ÖÃºPÒ.

23.1 Chö©õßÔß Aø©Ä

ÁS¨£øÓö¯õßÔÀ ]» ©õnÁºPÒ A©º¢v¸US® •øÓ E¸ÂÀ 

Põmh¨£mkÒÍx. JÆöÁõ¸Á¸® A©º¢v¸US® JÊ[øP 

Â£›¨÷£õ®.

Aø©Ä ©õnÁºPÎß
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©õnÁºPÒ A©º¢v¸US® JÊUS

{øµ 3

{øµ 2

{øµ 1
{µÀ 1 {µÀ  2 {µÀ  3 

©³› Cµshõ® {µ¼À ‰ßÓõÁx {øµ°À A©º¢v¸UQÓõÒ. 

AÆÁõ÷Ó HøÚ¯ ©õnÁºPÐ® A©º¢v¸US® JÊ[øPU 

TÓUTi¯uõP C¸US®.

²  CÛ |õ® {ø»zu ¦ÒÎö¯õßøÓU öPõsk CßöÚõ¸ ¦ÒÎ°ß   

   Aø©øÁ TÖ® Âuzøu ÷|õUS÷Áõ®. 

{ø»zu ¦ÒÎö¯õßøÓU öPõsk CßöÚõ¸ ¦ÒÎ°ß Aø©øÁ 

÷|º÷PõöhõßÔß «x Aø©¢u {ø»zu ¦ÒÎö¯õßÔß ‰»® 

Põs÷£õ®. ÷|º÷PõmöhõßÔß «x Aø©¢u {ø»zu ¦ÒÎ X  
GÚU SÔ¨¤h¨£mkÒÍx. 
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X

¦ÒÎ X I 0 ^§a]¯®&  GÚU öPõsk A¢÷|º÷Põmøh Gs ÷Põk 

÷£õßÖ SÔzxUöPõÒP. CÛ¨ ¦ÒÎ X IU öPõsk A¢÷|º÷Põk 

«x Aø©¢u ÷ÁÖ G¢u ¦ÒÎPøÍ²® |õ[PÒ Gs ö£Ö©õÚzvÚõÀ 

Põmh»õ®.  
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AC BX

Auß£i X IU öPõsk ÷|õUQÚõÀ ¦ÒÎPÒ A, B, C BÚx •øÓ÷¯ 

1" 4" -2 GßÝ® ö£Ö©õÚ[PøÍU öPõskÒÍÚ GÚU TÓ»õ®. 

A, B GßÝ® ¦ÒÎPÒ ¦ÒÎ X CØS Á»¨£UP©õP 1 A»S, 4 

A»SPÒ öuõø»ÂÀ •øÓ÷¯ Aø©¢xÒÍÚ. ¦ÒÎ C BÚx 

¦ÒÎ X CuØS Ch¨£UP©õP Cµsk A»SPÒ öuõø»ÂÀ 

Aø©¢xÒÍx. 
                               

uÍö©õßÔÀ Aø©¢u {ø»zu ¦ÒÎö¯õßÔÀ 

C¸¢x J¸ A»S yµzvÀ Aø©¢u £» ¦ÒÎPÒ 

EÒÍÚ.

GÚ÷Á uÍö©õßÔÀ Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎö¯õßÔÀ C¸¢x Kµ»S 

yµzvÀ Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎö¯õßøÓ {a\°zxU TÓ•i¯õx. 

                         

öµ÷Ú öuUPõmiß

\xµU÷Põmk Áø»ö¯õßøÓ E£÷¯õQzx 

uÍö©õßÔÀ Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎö¯õßÔß 

Aø©øÁ {a\°zxU TÖ® •øÓö¯õßøÓ  1637 

CÀ ¤µõßì |õmøha ÷\º¢u öÓ÷Ú ÷hPõmì 

^1596 - 1650& Gß£Áº •ßøÁzuõº. CÆÁø» 

öuUPõmiß uÍ® GÚU TÓ¨£kQßÓx.
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öuUPõmiß uÍ® 
öuUPõmiß uÍ® JßÖ E¸ÂÀ Põmh¨£mkÒÍx.
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 ² O Gß£x uÍzvÀ Aø©¢u {ø»zu ¦ÒÎö¯õßÓõS®.

 ² C[S C¸ Gs ÷PõkPÒ ¦ÒÎ O CÀ JßøÓö¯õßÖ ö\[SzuõP 

CøhöÁmkQßÓÚ. 

 ² C¸ Gs ÷PõkPÎÚx® §a]¯® ¦ÒÎ O CÀ Aø©QßÓÚ. Ax 

EØ£zv¨ ¦ÒÎ GÚ¨£k®.

 ² J¸ Gs ÷Põk (QøhU ÷Põk) x - Aa_ GÚÄ® ©ØøÓ¯ Gs÷Põk 

({ø»USzxU ÷Põk) y - Aa_ GÚÄ® SÔUP¨£k®.

 ² ¦ÒÎ O øÁU öPõsk uÍzvÀ Aø©¢u G¢u J¸ ¦ÒÎ°ß 

Aø©øÁ²® C¸ Gs ö£Ö©õÚ[PÎÚõÀ AÔ¢xöPõÒÍ»õ®. 

 ² CÆÂ¸ GsPÐ® A¨¦ÒÎ°ß BÒTÖPÒ GÚ¨£kQßÓÚ.

23.3   öuUPõmiß uÍ® JßÔß «x Aø©¢u ¦ÒÎö¯õßøÓ 

BÒTÖPøÍU öPõsk CÚ[PõnÀ. 

A Gß£x uµ¨£mkÒÍ öuUPõmiß uÍzvß «x Aø©¢xÒÍ 

¦ÒÎö¯õßÓõS®.

öuUPõmiß uÍzvß «x Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎ A I C¸ GsPÎÚõÀ 

GÆÁõÖ CÚ[Põn»õ® GÚ¨ £õº¨÷£õ®. 
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¦ÒÎ A °À C¸¢x x Aa_USa ö\[SzuõP Áøµ¯¨£mh ÷Põk  

x & Aaø\ 3 CÀ \¢vUQßÓx. ¦ÒÎ A °À C¸¢x  

y Aa_US ö\[SzuõP Áøµ¢u÷Põk y Aaø\ 4 CÀ \¢vUQßÓx.

AuõÁx ¦ÒÎ A BÚx x Aa]À 3 A»SPÒ yµzv¾® y Aa]À 

4 A»SPÒ yµzv¾® Aø©¢xÒÍx. GÚ÷Á ¦ÒÎ A °ß x US›¯ 

BÒTÖ 3 E®, y US›¯ BÒTÖ 4 E® BS®. BP÷Á CuøÚ 

Kº Aøh¨¤ÝÒ GÊx÷Áõ®. Aøh¨¦U SÔPÐUSÒ x Cß  

BÒTøÓ •u»õÁuõPÄ® y Cß BÒTøÓ CµshõÁuõPÄ® 

GÊu÷Ásk®. AuÁõx A °ß BÒTÖ ^3" 4& GÚ GÊu¨£k®. Cx 

_¸UP©õP A ^3" 4& GÚ GÊu¨£kQÓx.

C÷u÷£õÀ EØ£zv¨ ¦ÒÎ¯õÚ zOZ Âß BÒTÖ (0,0) BS®.

Euõµn® 1  

R÷Ç uµ¨£mh BÒTØÖz uÍzvÀ Aø©¢u ¦ÒÎPÎß  

BÒTÖPøÍ GÊvU PõmkP.
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¦ÒÎ x BÒTÖ      y BÒTÖ      BÒTÖPÒ

A 2 1 (2,1)
B 1 5 (1,5)
C 7 0 (7,0)
D 0 3 (0,3)

£°Ø] 23.1
          

1. ¤ßÁ¸® AmhÁønø¯ E[PÍx A¨¤¯õ\¨ ¦zuPzvÀ 

¤µvö\´x öPõÒP. ¤ßÚº öuUPõmiß uÍzvÀ SÔUP¨£m-

kÒÍ ¦ÒÎPÐUPø©¯ AuøÚ¨ §µn¨£kzxP.
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2. ¤ßÁ¸® öuUPõmiß uÍ® «x SÔUP¨£mkÒÍ ¦ÒÎPÎß 

BÒTÖPøÍ GÊxP.
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3. ¤ßÁ¸® öuUPõmiß uÍzvÀ SÔUP¨£mkÒÍ ¦ÒÎPÎß 

BÒTÖPøÍ GÊxP.
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23.4 öuUPõmiß uÍ® JßÔß «x ¦ÒÎPøÍU SÔzuÀ.

M (4, 3) GßÝ® ¦ÒÎø¯z öuUPõmkz uÍ® JßÔÀ SÔUS® 

Âuzøu ÷|õUS÷Áõ®. EØ£zv¨ ¦ÒÎ°À C¸¢x x Aa]À 4 A»S 

yµzv¾® y Aa]À 3 A»S yµzv¾® Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎ  M IU 

SÔUP ÷Ásk®. R÷Ç uµ¨£mkÒÍ E¸UPÎÀ M (4, 3), N (3, 4),  
W (3, 0), U (0, 3) BQ¯ ¦ÒÎPÒ SÔzxU Põmh¨£mkÒÍÚ.
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(ii) ¦ÒÎ N (3, 4) IU SÔzuÀ(i)  ¦ÒÎ M (4, 3) IU SÔzuÀ
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(iv) ¦ÒÎ U (0, 3) IU SÔzuÀ(iii) ¦ÒÎ W (3, 0) IU SÔzuÀ
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 ² y BÒTÖ §a]¯©õP Aø©¢u ¦ÒÎö¯õßÖ x Aa]ß «x 

Aø©²® Auß BÒTÖPÒ (x, 0) BS®.

 ² x BÒTÖ §a]¯©õP Aø©¢u ¦ÒÎö¯õßÖ y Aa]ß «x 

Aø©²®. Auß BÒTÖPÒ (0, y) BS®.

 ² x, y CµsiÚx® BÒTÖPÒ §a]¯©õP Aø©¢u ¦ÒÎö¯õßÖ  

^0"0& BS®. Ax EØ£zv¨ ¦ÒÎ¯õS®. 
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23.2 £°Ø]

1. ö£õ¸zu©õÚ öuUPõmiß uÍ® JßøÓ Áøµ¢x ¤ßÁ¸® 

¦ÒÎPøÍ AvÀ SÔUP.

     A (2, 5), B (4, 3), C (2, 1), D (0, 6), E (3, 6), F (7, 0)

2. öuUPõmiß uÍ® JßÔÀ ¤ßÁ¸® ¦ÒÎPøÍU SÔUP. 

AÁØøÓ JÊ[S •øÓ°À ÷|º÷PõmiÚõÀ CønUP. CÖv¨ 

¦ÒÎ°²hß Bµ®£¨ ¦ÒÎø¯²® CønUP. 

 (i) A (1, 7), B (2, 1), C (5, 5), D (8, 1), E (9, 7)
 (ii) A (5, 1), B (5, 3), C (0, 5), D (0, 6), E (5, 4), F (5, 5), G (10, 5), H (10, 1)

    (iii) A (1, 4), B (0, 4), C (0, 7), D (1, 7), E (1, 6), F (7, 6), G (7, 7),  
H (10, 7), I (10, 4), J (7, 4), K (7, 5), L (1, 5)

3. P(2, 2), Q(2, 7), R(7, 7), S(7, 2) uµ¨£mh  BÒTÖPÒ \xµö©õßÔß 

Ea]PÍõP Aø©QßÓÚ GÚ Põ]® TÖQßÓõß. öuUPõmkz 

uÍö©õßøÓ Áøµ¢x ¦ÒÎPøÍU SÔzx TØÔß Esø©z 

ußø©ø¯ ÂÍUSP.

4. öuUPõmiß uÍ® JßøÓ Áøµ¢x  x, y BÒTÖPÒ Cµsk® 

\©ÚõP Aø©²® 4  ¦ÒÎPøÍ AvÀ SÔUP. AÁØÔß 

BÒTÖPøÍ GÊv A¨¦ÒÎPøÍ CønUP. 

(i)  öuUPõmiß uÍ® JßøÓ Áøµ¢x ¤ßÁ¸® BÒTÖPøÍ   

SÔzx CønUP.

   P (2, 3), Q (4, 3), R (6, 3), S (7, 3)
 (ii)    ö£Ó¨£k® ÷|º÷Põmkz xshzøu }mkP.

(iii) C¢÷|º÷PõmiÀ Aø©²® ÷ÁÖ Cµsk ¦ÒÎPÎß    

  BÒTÖPøÍ GÊxP.

 ● öuUPõmkz uÍzvÀ Aø©¢u G¢u J¸ ¦ÒÎø¯²® (x, y) 
GßÝ® ÁiÂÀ BÒTÖPÒ ‰»® Põmh»õ®. 

 ●  x CÚõÀ Põmh¨£k® ö£Ö©õÚ® x BÒTÖ® y CÚõÀ 

Põmh¨£k® ö£Ö©õÚ® y BÒTÖ® BS®.

ö£õÈ¨¦

5. 
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23.2 £°Ø]

1. ö£õ¸zu©õÚ öuUPõmiß uÍ® JßøÓ Áøµ¢x ¤ßÁ¸® 

¦ÒÎPøÍ AvÀ SÔUP.

     A (2, 5), B (4, 3), C (2, 1), D (0, 6), E (3, 6), F (7, 0)

2. öuUPõmiß uÍ® JßÔÀ ¤ßÁ¸® ¦ÒÎPøÍU SÔUP. 

AÁØøÓ JÊ[S •øÓ°À ÷|º÷PõmiÚõÀ CønUP. CÖv¨ 

¦ÒÎ°²hß Bµ®£¨ ¦ÒÎø¯²® CøÚUP. 

 (i) A (1, 7), B (2, 1), C (5, 5), D (8, 1), E (9, 7)
 (ii) A (5, 1), B (5, 3), C (0, 5), D (0, 6), E (5, 4), F (5, 5), G (10, 5), H (10, 1)

    (iii) A (1, 4), B (0, 4), C (0, 7), D (1, 7), E (1, 6), F (7, 6), G (7, 7),  
H (10, 7), I (10, 4), J (7, 4), K (7, 5), L (1, 5)

3. P(2, 2), Q(2, 7), R(7, 7), S(7, 2) uµ¨£mh  BÒTÖPÒ \xµö©õßÔß 

Ea]PÍõP Aø©QßÓÚ GÚ Põ]® TÖQßÓõß. öuUPõmkz 

uÍö©õßøÓ Áøµ¢x ¦ÒÎPøÍU SÔzx TØÔß Esø©z 

ußø©ø¯ ÂÍUSP.

4. öuUPõmiß uÍ® JßøÓ Áøµ¢x  x, y BÒTÖPÒ Cµsk® 

\©ÚõP Aø©²® 4  ¦ÒÎPøÍ AvÀ SÔUP. AÁØÔß 

BÒTÖPøÍ GÊv¨ ö£õ¸zu©õP CønUP. 

(i)  öuUPõmiß uÍ® JßøÓ Áøµ¢x ¤ßÁ¸® BÒTÖPøÍ   

SÔzx CønUP.

   P (2, 3), Q (4, 3), R (6, 3), S (7, 3)
 (ii)    ö£Ó¨£k® ÷|º÷Põmkz xshzøu }mkP.

(iii) C¢÷|º÷PõmiÀ Aø©²® ÷ÁÖ Cµsk ¦ÒÎPÎß    

  BÒTÖPøÍ GÊxP.

 ● öuUPõmkz uÍzvÀ Aø©¢u G¢u J¸ ¦ÒÎø¯²® (x, y) 
GßÝ® ÁiÂÀ BÒTÖPÒ ‰»® Põmh»õ®. 

 ●  x CÚõÀ Põmh¨£k® ö£Ö©õÚ® x BÒTÖ® y CÚõÀ 

Põmh¨£k® ö£Ö©õÚ® y BÒTÖ® BS®.

ö£õÈ¨¦

5. 




