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  C¨£õhzøuU PØ£uß‰»® }[PÒ, 

² Ámhzvß ÷Põn[PÒ öuõhº£õÚ ÷uØÓ[PøÍ AÔ¯Ä®

   AÁØøÓ¨ ¤µ÷¯õQzx HÔPøÍ {ÖÁÄ®

   ÷uøÁ¯õÚ BØÓø»¨ ö£ÖÃºPÒ.

31.1  Ámh ÂÀö»õßÔÚõÀ Ámhzvß ø©¯zv¾® Ámhzvß 

       £›v°ß «x®  Gvµø©US® ÷Põn[PÒ  

  

÷£›ÂÀ

^ÔÂÀ A

O

B

Ámhzvß «xÒÍ  A " B BQ¯ Cµsk ¦ÒÎPÎÚõÀ Ámhzvß £›v Cµsk 

£SvPÍõP¨ ¤›UP¨£kQßÓx. C¨£SvPÒ ÂØPÒ GÚ¨£k®. A I²® B  

I²® CønUS® ÷|º÷PõhõÚx Ámhzvß ø©¯zvÞhõPa ö\À¾®÷£õx, 

AuõÁx Ámhzvß Âmh©õS®÷£õx CÆÂØPÒ }ÍzvÀ \©ÚõÚøÁ 

BS®. AÆÁõÖ ö\À»õu÷£õx Cµsk ÂØPÐ® }ÍzvÀ \©ÚØÓøÁ BS®.                   

}ÍzvÀ ]Ô¯ ÂÀ ^ÔÂÀ GÚÄ® }ÍzvÀ ö£›¯ ÂÀ ÷£›ÂÀ GÚÄ® 

AøÇUP¨£k®.                      

    

O

BA

÷©÷»²ÒÍ E¸ÂÀ Pk® {ÓzvÚõÀ Põmh¨£mkÒÍ ^ÔÂÀ¼ß C¸ 

A¢u[PøÍ²® Ámhzvß ø©¯zxhß Cøn¨£uõÀ E¸ÁõS® ÷Põn®  

BÚx  ^ÔÂÀ AB CÚõÀ Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® 

÷Põn® GÚ AøÇUP¨£k®. 

           Ámhzvß ÷Põn[PÒ 31
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 A¸Q¾ÒÍ E¸ÂÀ Pk® {ÓzvÚõÀ Põmh¨£mkÒÍ 

÷£› ÂÀ¼ß C¸ A¢u[PøÍ²® Ámhzvß ø©¯zxhß 

Cøn¨£uõÀ  E¸ÁõS®  ÷Põn©õQ¯  ¤ßÁøÍ÷Põn®                                                                             

   BÚx ÷£›ÂÀ AB CÚõÀ Ámhzvß ø©¯zvÀ 

Gvµø©UP¨£k® ÷Põn® GÚ AøÇUP¨£k®. 

SÔ¨¦ : ÷£›ÂÀ¼ÚõÀ Ámhzvß  ø©¯zvÀ  Gvµø©UP¨£k® ÷Põn® 

            G¨÷£õx® ¤ßÁøÍ ÷Põn©õS®.

                          
C Gß£x ÷£›ÂÀ  AB Cß «xÒÍ ¯õuõ°Ýö©õ¸ ¦ÒÎ 

GÚU öPõÒ÷Áõ®. ^ÔÂÀ  AB  Cß C¸ A¢u[PøÍ²® 

÷£›ÂÀ¼ß «xÒÍ ¦ÒÎ  C  Ehß Cøn¨£uß‰»® 

ACBˆ   ö£Ó¨£k®.

B
D

A

AuõÁx ACBˆ  Gß£x ^ÔÂÀ AB CÚõÀ £›v°ß Gg]¯ 

£Sv°ß «x Gvµø©UP¨£k® ÷Põn©õS®. CÆÁõ÷Ó, 

C[÷P uµ¨£mkÒÍ E¸ÂÀ    ADBˆ  BÚx ÷£›ÂÀ  AB 

CÚõÀ £›v°ß Gg]¯ £Sv°ß «x Gvµø©UP¨£k® 

÷Põn® GÚ AøÇUP¨£k®.

Euõµn® 1

    

C

R

Q
P

O

                 

O øÁ ø©¯©õPU öPõsh Ámh® E¸ÂÀ Põn¨£kQßÓx.

  ^i&  ^ÔÂÀ PR Cß‰»®

        (a) £›v°ß Gg]¯ £Sv°ß «x Gvµø©US® ÷Põnzøu²® 

     (b) Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® ÷Põnzøu²® GÊxP.

 

O

BA

B

C

A
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(ii& ÷£›ÂÀ PR Cß‰»®

      (a) £›v°ß Gg]¯ £Sv°ß «x Gvµø©US® ÷Põnzøu²® 

    (b) Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® ÷Põnzøu²® GÊxP.

 ^i& (a) P
     (b)          
^ii& (a) PQR ˆ

    (b) ¤ßÁøÍ÷Põn®   

 
£°Ø] 31.1

1. uµ¨£mkÒÍ E¸Â¾ÒÍ  4 Ámh[PøÍ²® E[PÍx A¨¤¯õ\¨ 

¦zuPzvÀ ¤µvö\´xöPõÒP. JÆöÁõ¸ ÁmhzvÚx® ø©¯zøu  O 
GÚ¨ ö£¯›mk Ámhzvß «x  A " B  BQ¯ Cµsk ¦ÒÎPøÍU SÔUP.      

 

B

 a

o

A B

 b

o

A B

 c

o

A B

 d

o

A

    R÷Ç uµ¨£mkÒÍ JÆöÁõ¸ \¢uº£zv¾® ÷PmUP¨£mkÒÍ ÷PõnzøuU 

SÔUP.

 ^i& E¸ a CÀ ^ÔÂÀ Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US® J¸ 

÷PõnzøuU SÔUP.

 ^ii&  E¸  b CÀ ^ÔÂÀ Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® J¸ ÷Põnz 

øuU SÔUP.  

^iii& E¸   c  CÀ ÷£›ÂÀ Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US®   J¸  

÷Põn®   
^iv&  E¸  d CÀ ÷£›ÂÀ Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® ÷Põn®

2.  uµ¨£mkÒÍ E¸Â¼¸¢x                                                        

Y

B

X

A

O

 ^i& ^ÔÂÀ AB    

        ^a& Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US®

             ÷Põn® 

        ^b& Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® 

            ÷Põn® BQ¯ÁØøÓ  GÊxP.

^ii& ÷£›ÂÀ AB 
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          ^a& Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US® ÷Põn® 

        ^b& Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® ÷Põn® BQ¯ÁØøÓ  GÊxP.

3'  uµ¨£mkÒÍ E¸Â¾ÒÍ Ámhzvß ø©¯®  O BS®. ÷£›ÂÀ  PQ 

Cß «x ¦ÒÎ X Aø©¢xÒÍx.

  ^i&  ̂ ÔÂÀ PQ   Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US®  

÷Põnzøu GÊxP.

 ^ii& ^ÔÂÀ  PQ Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® 

÷Põnzøu GÊxP.

^iii& ^ÔÂÀ PQ C¾ÒÍ ¯õuõ°Ýö©õ¸ ¦ÒÎø¯                     

Y GÚ¨ ö£¯›kP. ÷Põn® PYQ  I Â£›UP.

^iv& ÷£›ÂÀ P Q Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US®  ÷Põnzøu GÊxP.

4.  uµ¨£mkÒÍ E¸Â¾ÒÍ Ámhzvß ø©¯® O BS®.

  ^i&  ̂ ÔÂÀ AC Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À 

Gvµø©US® J¸ ÷PõnzøuU GÊxP.

 ^ii&  ^ÔÂÀ AC ø©¯zvÀ Gvµø©US® ÷Põnzøu 

      GÊxP.

^iii&  ÷£›ÂÀ AC Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À 

Gvµø©US® ÷PõnzøuU GÊxP.

^iv&  ÷£›ÂÀ AC Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® 

÷Põnzøu GÊxP.

5.  uµ¨£mkÒÍ E¸Â¾ÒÍ Ámhzvß ø©¯® O BS®'                                         

    ^i& ^ÔÂÀ AB 
            ^a& Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US®

                  J¸ ÷Põn®. 

            ^b& Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©US® ÷Põn® 

                  BQ¯ÁØøÓ GÊxP. 

   ^ii& ^ÔÂÀ BC 

           ^a& Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À Gvµø©US® J¸ ÷Põn®

           ^b& Ámhzvß  ø©¯zvÀ Gvµø©US® ÷Põn® BQ¯ÁØøÓ 

                 GÊxP. 

o

Q

P

X

O
C

D

B
A

O

C

B

A
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31.2 Ámhö©õßÔß ø©¯U ÷PõnzvØS® £›vU ÷PõnzvØS® 

      Cøh÷¯¯õÚ öuõhº¦

J¸  Ámh ÂÀ»õÚx ø©¯zvÀ Gvµø©US® ÷PõnzvØS® Ámhzvß 

Gg]¯  £Sv°À Gvµø©US® ÷PõnzvØS® Cøh°¾ÒÍ öuõhºø£ Kº 

GÎ¯ ö\¯Ø£õmiÞhõP AÔ¢x öPõÒ÷Áõ®. 

ö\¯Ø£õk

J¸ v_z uõÎÀ Ámhö©õßøÓ Áøµ¢x ø©¯zøu O GÚ¨ ö£¯›kP. J¸ 

^ÔÂÀ¾® J¸ ÷£›ÂÀ¾® ö£Ó¨£k©õÖ Ámhzvß «x Cµsk ¦ÒÎPøÍU 

SÔUP. A¨¦ÒÎPøÍ AB  GÚ¨ ö£¯›kP.

 

X

o

B
A

  ÷£›ÂÀ¼ß «x J¸ ¦ÒÎø¯U SÔzx AuøÚ  X GÚ¨  

                              ö£¯›kP.

^ÔÂÀ ABCÚõÀ ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® ÷Põnzøu AÔ¢x öPõÒP. 

Ax  AOBˆ  BS®. R÷Ç EÒÍ E¸ÂÀ uµ¨£mkÒÍÁõÖ Bøµa]øÓ  AOB I 

öÁmi ÷ÁÓõUQU öPõÒP.

                                        

X

o

o

A,B
C

B

B
A

            

∙ AOBˆ
Cß AøµÁõ]ø¯¨ ö£ØÖU öPõÒÁuØPõP ÷ÁÓõUQ¯ Bøµa]øÓ    

  AOB   I  OA Cß «x  OB ö£õ¸¢x©õÖ CµshõP ©iUP. 

∙ ©izu Bøµø¯  Cß«x øÁzx AÁuõÛUP.

 

AuõÁx ^ÔÂÀ AB CÚõÀ Ámhzvß ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® 

÷Põn©õQ¯  AOBˆ  BÚx AÆÂÀ¼ÚõÀ Ámhzvß Gg]¯ £Sv°À 

Gvµø©UP¨£k®   Cß C¸©h[PõQÓx Gß£x ö\¯Ø£õmiß ‰»®  

{¹¤UP¨£mi¸US® .
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÷©ØSÔzuÁõ÷Ó öÁÆ÷ÁÖ BøµPøÍ²øh¯ Ámh[PÎÀ öÁÆ÷ÁÖ               

}Í[PÎ»õÚ ÂØPøÍU SÔzx ÷©ØSÔzu ö\¯Ø£õmøh «sk® ö\´P.

÷©ØSÔzu ö\¯Ø£õkPÎÀ J¸ Ámh ÂÀ¼ÚõÀ ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® 

÷Põn©õÚx AÆÂÀ¼ÚõÀ Ámhzvß Gg]¯ ÂÀ¼ß«x Gvµø©UP¨£k® 

÷Põnzvß Cµsk ©h[PõS® Gß£øu AÁuõÛUPU Ti¯uõ°¸US®. 

C¨÷£ÓõÚx J¸ ÷PzvµPou •iÁõPU R÷Ç uµ¨£mkÒÍx.

    

÷uØÓ®

J¸ ÁmhÂÀ¼ÚõÀ Ámhzvß ø©¯zvß «x Gvµø©UP¨£k® ÷Põn®, 

AÆÂÀ¼ÚõÀ Ámhzvß Gg]¯ £›v°ß «x Gvµø©UP¨£k® 

÷Põnzvß Cµsk ©h[PõS®.

÷©ØSÔzu ÷uØÓzøu¨ £¯ß£kzv PozuÀPøÍa ö\´²® •øÓ£ØÔ R÷Ç 

uµ¨£mkÒÍ Euõµn[PÒ ‰»® Bµõ´÷Áõ®.

O  I ø©¯©õPÄøh¯ J¸ Ámhzvß «x   A" B ,C BQ¯ ¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ' 

OAB ˆ  = 20Ÿ B°ß  ACBˆ  Cß ö£Ö©õÚ® Põs÷£õ®.  

            

o

C

B
A

20x

OA = OB ^J¸ Ámhzvß BøµPÒ \©ÚõÚøÁ'&

/ •U÷Põo OAB Kº C¸\©£UP •U÷Põo¯õS®. Kº C¸\©£UP  •U÷Põo°À 

\©ÚõÚ £UP[PÐUS Gv÷µ²ÒÍ ÷Põn[PÒ \©ÚõÚøÁ Gß£uõÀ    

Gß£uõÀ

Gß£ÁØøÓ  \©ß£õmiÀ 

BS®.

 J¸ •U÷Põo°ß 3 APU ÷Põn[PÎß 

¤µv°kÁuõÀ, 

Gß£uõÀTmkzöuõøP
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^ÔÂÀ AB  CÚõÀ ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® ÷Põn®    BS®. 

CÆÂÀ¼ÚõÀ Ámhzvß ÂÀ¼ß «x Gvµø©UP¨£k® ÷Põn®  ACBˆ   
Gß£uõÀ ÷uØÓzvß£i

  

Euõµn® 1

E¸ÂÀ uµ¨£mkÒÍ Ámhzvß ø©¯®  O BS®. uµ¨£mkÒÍ  uµÄPÎ¼¸¢x  
PQRˆ   IU PõsP.          

   

o

P

R
Q

15 x

50x

 ^ J¸ Ámhzvß ÂÀ¼ÚõÀ ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® 

                      ÷Põn®   AÆÂÀ¼ÚõÀ  Ámhzvß  Gg]¯ ÂÀ¼ß

                      «x  Gvµø©UP¨£k®  ÷Põnzvß  C¸©h[PõS®.&  

 

J¸ •U÷Põo°ß ‰ßÖ APU ÷Põn[P  

ÎÚx® TmköuõøP Gß£uõÀ

J¸ Ámhzvß BøµPÒ \©ÚõS®

Kº C¸  \©£UP •U÷Põo°À \©ÚõÚ 
£UP[PÐUS  GvµõÚ  ÷Põn[PÒ 
\©ÚõÚøÁ  Gß£uõÀ

∆ CÀ
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50

J¸ •U÷Põo°ß 3 APU ÷Põn[PÎß 
 TmkzöuõøP       Gß£uõÀ

CØ÷PØ£

∆ CÀ

£°Ø] 31.2 

1.  R÷Ç uµ¨£mkÒÍ JÆöÁõ¸ Ámhzv¾® ø©¯® O CÚõÀ 

SÔUP¨£mkÒÍx. uµ¨£mkÒÍ uµÄPÐU÷PØ£ x Cß ö£Ö©õÚ® 

PõsP. 

        

o

x

110x

 

ox
30x

     

o

x

50 x

 

  ^i&    ^ii&        ^iii&

 

o

x

50x

        

o

x80x

         

o

x

70x

  

  ^iv&     ^v&       ^vi& 
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  2'  R÷Ç uµ¨£mkÒÍ JÆöÁõ¸ Ámhzv¾® ø©¯® O CÚõÀ 

SÔUP¨£mkÒÍx. uµ¨£mkÒÍ uµÄPÐU÷PØ£ Põµn[PøÍU Põmi  y 
Cß ö£Ö©õÚ® PõsP.

 (i)   

o

y

P

Q

R

S

100x

       ^ii& 

o

y

A B

C

  ^iii&

60°70°,

oy
B

A

C

 

                     

  ^iv& 
30x

20x

yO

A

C

 B
      ^v& 

o
y

P R

Q
110x

    ^vi&  

o
y

A

B
C

30x 110x

 

    

  ^vii& 

o
y

A

B
C

70x  ^viii&

o

y

Q

P R
50x

  ^ix& 

o

y

C

B

A

130x

 

  

—J¸ Ámhzvß ÂÀ¼ÚõÀ ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® ÷Põn® AÆÂÀ¼ÚõÀ 

£›v°ß Gg]¯ £Sv°ß «x Gvµø©UP¨£k® ÷Põnzvß C¸©h[PõS® '' 

GßÝ® ÷uØÓzvß •øÓ¯õÚ {ÖÁÀ
 

                  

O O

C

B B
C

A A
X

X
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        uµÄ (- O I ø©¯©õPÄøh¯ Ámhzvß «x  A"B"C BQ¯ ¦ÒÎPÒ 

                          Aø©¢xÒÍÚ.

{ÖÁ ÷Ási¯x(   

   Aø©¨¦(- ÷Põk CO I  X Áøµ }mkP.

           {ÖÁÀ (-   ^J÷µ Ámhzvß BøµPÒ \©ß& 

    ^ •U÷Põo JßÔß \©ÚõÚ 

                      £UP[PÐUS GvµõÚ ÷Põn[PÒ& 

         OAC + OCA XOA 2  ^J¸ •U÷Põo°ß J¸ £UPzøu }mkÁuõÀ                      

                      EshõS® ¦ÓU÷Põn® APzöuvºU ÷Põn[            

                   PÒ  CµsiÚx®  TmkzöuõøPUSa  \©ß 

                                             Gß£uõÀ&

,

,

Gß£ÁØÓõÀ

CÆÁõ÷Ó

CuØ÷PØ£

 

÷©÷» {ÖÂ¯ ÷uØÓv¼¸¢x Jzu ¤µ]Ú[PøÍ {ÖÄ® •øÓ £ØÔ CÛ¨ 

£õº¨÷£õ®   

Euõµn® 2

O I ø©¯©õPÄøh¯ Ámhzvß «x A,B,C BQ¯ ¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ. 

 B°ß AC = AB GÚU PõmkP.  

                   

o

C

BA   

{ÖÁÀ- uµ¨£mkÒÍx

 J¸   ÁmhÂÀ»õÚx ø©¯zvÀ   
Gvµø©US® ÷Põn®  AÆÂÀ 
Ámhzvß Gg]¯ £›v°ß«x 
Gvµø©US® ÷Põnzvß
C¸©h[PõS® . 
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−

J¸   C¸\©£UP  •U÷Põo°À 
\©ÚõÚ ÷Põn[PÐUS GvµõÚ 
£UP[PÒ \©ÚõÚøÁ Gß£uõÀ     

Gß£ÁØÔ¼¸¢x,

GÚ÷Á,

£°Ø] 31.3
       

1' O ø©¯©õPÄøh¯ J¸ Ámhzvß «x  A, B, C BQ¯ 

¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ.   B°ß 30°  
GÚU PõmkP.

2. J¸ Ámhzvß «x P,Q,R,S BQ¯ ¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ. 

 GÚ {ÖÄP.

             

  

                                                                                                      

3. O I ø©¯©õPÄøh¯ J¸ Ámhzvß «x  A,B"C"D BQ¯ 

¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ'  B°ß  

GÚU PõmkP.

  

                                      

4. P,Q"R BQ¯ ¦ÒÎPÒ  O I ø©¯©õPÄøh¯ J¸ Ámhzvß 

«x Aø©¢xÒÍÚ.  B°ß  

GÚU PõmkP' ^OQ I CønUP'&

o

C

BA

S

R
Q

P

o

D

C

B

A

o

Q

RP
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o

B

C
A

5. O I ø©¯©õPÄøh¯ J¸ Ámhzvß «x  A" B" C BQ¯ 

¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ.  2 ( ( GÚU 

PõmkP. 

  

 31¡3 J÷µ Ámhz xshzv¾ÒÍ ÷Põn[PÐUQøh°»õÚ

      öuõhº¦

               

BA

÷£›z 

xsh®

^Ôz

xsh®

J¸ Ámh•®  AÆÁmhzvÀ  Áøµ¯¨£mh  |õs   AB E® E¸ÂÀ  

uµ¨£mkÒÍÚ. A¢|õoß ‰»® Ámh©õÚx Cµsk ¤µ÷u\[PõÍõP¨ 

¤›UP¨£kQßÓx. J¸ ¤µ÷u\® |õoÚõ¾® ÷£›ÂÀ¼Úõ¾® Aø©UP¨£mh 

÷£›zxsh©õS®.  

©ØøÓ¯ ¤µ÷u\® |õoÚõ¾® ^Ô  ÂÀ¼Úõ¾® Aø©UP¨£mh ^Ôz 

xsh©õS®.    

J¸ |õoß Cµsk A¢u[PøÍ²® Ámhz 

xshzvß ÂÀ¼ß«x Aø©¢xÒÍ J¸ 

¦ÒÎ²hß CønUS®÷£õx E¸ÁõS® 

÷Põn® Ámhz xshU ÷Põn® GÚ¨£k®.   

           Ámhz xsh®. AXB C¾ÒÍ xshU ÷Põn®  

 BS®. 

 BQ¯Ú Ámhzvß ÷£›z xshzøua 

÷\º¢u Ámhz xshU ÷Põn[PÍõS®. GÚ÷Á 
BQ¯øÁ J÷µ Ámhz xshU 

÷Põn[PÒ GÚ¨£k®.             

o

BA

X
Ámhz 

xsh÷Põn®

P R

BA

Q
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E¸ÂÀ Põmh¨£mkÒÍ  BQ¯ 

÷Põn[PÒ ^Ôz xshzøua ÷\º¢u J÷µ Ámhz xshU 

÷Põn[PÍõS®.

R÷Ç uµ¨£mkÒÍ ö\¯Ø£õkPÎß ‰»® J÷µ Ámhz xshU ÷Põn[PÐUS 

Qøh÷¯²ÒÍ öuõhºø£ AÔ¢x öPõÒ÷Áõ®.

 

ö\¯Ø£õk 1

∙ J¸ uõÎß«x Ámhö©õßøÓ Áøµ÷Áõ®. Ámhzvß «x  X " Y  GßÝ®  

   Cµsk ¦ÒÎPøÍU SÔzx |õs  XY  I ÁøµP.
 

∙÷£›z xshzvß ÂÀ¼ß «x  P, Q, R" S  BQ¯  ¦ÒÎPøÍU SÔUP.  

  A¨¦ÒÎPøÍ  |õs  XY   Cß  Cµsk A¢u[PÐhÝ® öuõkUP. A¨÷£õx 

  ÷£›z    xshzøua    ÷\º¢u      BQ¯   J÷µ   xshU  

  ÷Põn[PÒ ö£Ó¨£k®.

   

P

X Y

Q
R

S

   

Áøµ¢u J÷µ xshU ÷Põn[PøÍ¨ £õøP©õÛ¯õÀ AÍUP ÷©ØSÔ¨¤mhÁõÖ 

Ámhzvß ^Ôz xshzøua ÷\º¢u Ámhz xshzvÀ ]» ÷Põn[PøÍ 

Áøµ¢x AU÷Põn[PøÍ AÍ¢x ö£Ó¨£k®  ö£Ö©õÚ[PøÍ²® £Ÿm]z x¨ 

£õ¸[PÒ.

J÷µ Ámhzxshzv¾ÒÍ ÷Põn[PÒ AÍÂÀ \©ÚõÚøÁ Gß£øu }[PÒ 

AÁuõÛUP •i²®.

B

X Y Z

A
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Caö\¯Ø£õkPÎÀ Dk£kÁuß‰»® J÷µ Ámhzxshzv¾ÒÍ ÷Põn[PÒ  

\©ÚõÚøÁ Gß£øu AÔ¢xöPõsi¸¨¥ºPÒ. 

Ax J¸ ÷uØÓ©õP R÷Ç uµ¨£mkÒÍx.  

 

Cz÷uØÓzøu ÷Pzvµ Pou {ÖÁ¼ß ‰»® EÖv¨£kzvU öPõÒ÷Áõ®.

  

A

X Y

B
C

o

uµÄ(-     O I ø©¯©õPÄøh¯ Ámhzvß |õs  XY Aø©¢xÒÍ A÷u £UPz     

              vÀ  Ámhzvß «x  A" B" C BQ¯ ¦ÒÎPÒ Aø©¢xÒÍÚ.

{. ÷Á(-  

Aø©¨¦(- OX  I²® OY  I²® CønUP.

{ÖÁÀ(-    ̂J¸  Ámhzvß   ÂÀ¼ÚõÀ   Ámhzvß  

                                                ø©¯zvÀ  Gvµø©US® ÷Põn® £›v°ß

                                                «x   Gvµø©UP¨£k®  ÷Põnzvß  C¸

                                                ©h[PõS®.& 

Gß£ÁØÔ¼¸¢x

÷©÷» uµ¨£mkÒÍ ÷uØÓzøu¨ £¯ß£kzv PozuÀPÒ ö\´¯¨£k® 

•øÓø¯U PÁÛ¨÷£õ®.

                           

P

S

RQ 30x

÷©÷»²ÒÍ E¸ÂÀ  PQ = QR =PR E® E® BS®.  Cß 

  ÷uØÓ® (-  J÷µ ÁmhzxshU ÷Põn[PÒ \©ÚõÚøÁ BS®.
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ö£Ö©õÚ® Põs÷£õ®.

 PQ = QR = PR ^uµ¨£mkÒÍx&

        •U÷Põo  PQR J¸ \©£UP•U÷Põo¯õS®.

J¸ \©£UP •U÷Põo°À Kº APU ÷Põnzvß ö£Ö©õÚ®  600 Gß£uõÀ

          Q
 J÷µ Ámhz xshU ÷Põn[PÒ \©ß Gß£uõÀ

  

 J¸ •U÷Põo°ß APU ÷Põn[PÎß TmkzöuõøP  1800 Gß£uõÀ

  

( )30 60° + °

∆ CÀ

Euõµn® 1

 E¸ÂÀ uµ¨£mkÒÍ uPÁÀPÐUPø©¯  C  Cß ö£Ö©õÚ® PõsP.

                       

X100x

C

B

A
D

XB = XA Gß£uõÀ, XAB Gß£x Kº C¸ \©£UP •U÷Põo¯õS®.

 ^Jº   C¸\©£UP   •U÷Põo°À   \©ÚõÚ  £UP[PÐUS  

                             Gv÷µ²ÒÍ ÷Põn[PÒ \©ÚõÚøÁ BS®&.

•U÷Põo XAB CÀ

   ^J¸ •U÷Põo°ß ‰ßÖ APU ÷Põn[PÎß  

                                     TmkzöuõøP 1800 Gß£uõÀ&
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GÚ÷Á

C¼¸¢x

J÷µ Ámhz xshU ÷Põn[PÒ \©ß Gß£uõÀ
4

40

£°Ø] 31.3

1. R÷Ç uµ¨£mkÒÍ ÂÚõUPÎÀ  x Cß ö£Ö©õÚ[PøÍU PõsP.

   

1' 

x

C

B

A

D

      2'  

x

P
Q

RS

30x

40x

       3' 

x

AB = AC

50x

A

C

D

E

 B

    

4' 

x

110x

CB

A

D
     5' 

x

<

<

RQ

P

S

P

70x

    6' 

x

A
D

C
B

70x

7' 

x120x

C

B

A

E

D
P

       8' 
x

50x

E

D

CB

A  9' 

x
P

Q

30x

70x

A

C

D B
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31'5 J÷µ Ámhz xshU ÷Põn[PÒ \©ÚõÚøÁ GßÝ® 

÷uØÓzøu¨ £¯ß£kzv  HÔPøÍ {Ö÷Áõ®

Euõµn® 1
 

E¸ÂÀ uµ¨£mkÒÍ uPÁÀPÐU÷PØ£  AC = BD GÚ {ÖÄP.

                          

B

C>

>A

D

X

JßÖÂmh ÷Põn[PÒ 

J÷µ Ámhzvß xshU ÷Põn[PÒ

J¸ •U÷Põo°À \©ÚõÚ ÷Põn[PÐUS GvµõÚ £UP[PÒ \©ÚõÚøÁ

J¸ •U÷Põo°À \©ÚõÚ ÷Põn[PÐUS GvµõÚ £UP[PÒ \©ÚõÚøÁ

 {ÖÂ¯x )

 )
 )

 )

 )

∆ CÀCDX

∆ CÀ ABX

JßÖÂmh ÷Põn[PÒ )

 {ÖÂ¯x ) )
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£°Ø] 31.5

1.  AB$$CD GÛß  

    GÚU PõmkP.                 

      

B C

>>

A D

x

                   

Q
R

P
S

x

3' AD $$ BC B°ß  AX = DX               4'   GÚU PõmkP. 

    GÚU PõmkP.

      
B

C

A
D

X

>

>

                                

B C

A

X

Y

5' B°ß        Cß 

 C¸\©TÓõUQ 

 

GÚU PõmkP.

          6.   B°ß GÚU PõmkP.

                            

      

E

A

B

C

D

RP

Q

                     

B

A

D X

C

2'  PX = QX B°ß PQ $$SR GÚU PõmkP.
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  7. XB=XC B°ß AC = BD              8' XS=XR B°ß  XP=XQ GÚU PõmkP.

    GÚU PõmkP.

   

X

B

C

D

A

         

X

S

R

Q

P

    

31.5 Aøµ Ámhzv¾ÒÍ ÷Põn[PÒ 

J¸ Ámhzvß AøµÁõ]¯õPÄÒÍ Ámh ÂÀ»õÚx Aøµ Ámhö©Ú¨£k®

                      

A B

Aøµ ÁmhU ÷Põn®

AøµÁmh®

÷Põn®

AøµÁmhzvß«xÒÍ J¸ ¦ÒÎø¯ AøµÁmhzvß Cµsk A¢u[PÐhÝ® 

Cøn¨£uß‰»® E¸ÁõS® ÷Põn® AøµÁmhU ÷Põn® GÚ¨£k®.

Ámhzvß ø©¯zvÞhõP J¸ ÷Põmøh ÁøµÁuß ‰»® Ámh©õÚx Cµsk 

AøµÁmh¨ £SvPÍõP ÷ÁÖ£kzu¨£kQßÓx. 

AøµÁmhzvÀ ÷Põn[PÎÀ £s¦PøÍ AÔ¢x öPõÒÁuØPõP R÷Ç 

uµ¨£mkÒÍ ö\¯Ø£õmiÀ Dk£k÷Áõ®.

ö\¯Ø£õk 1
                                                                                        

² PÁµõ¯zøu¨ £¯ß£kzv J¸ uõÎß «x J¸ Ámhzøu 

Áøµ¢x öPõÒ÷Áõ®. AÆÁmhzvß ø©¯zvÞhõP 

÷|º÷PõöhõßøÓ Áøµ÷Áõ®. A¨÷£õx Ámh©õÚx 

Cµsk AøµÁmh[PÍõP¨ ¤›UP¨£k®.
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² Kº AøµÁmhzvß«x J¸ ¦ÒÎø¯U SÔ¨÷£õ®. A¨¦ÒÎø¯ Aøµ 

Ámhzvß Cµsk A¢u[PÐUS® öuõk¨÷£õ®. A¨÷£õx ÁmhÂÀ¼ß«x 

AøµÁmhU ÷Põn® ö£Ó¨£k®. 

² £õøP©õÛø¯¨ £¯ß£kzv AøµÁmhU ÷Põnzvß £¸©øÚ AÍUP.  

AøµÁmhU ÷Põn®  90x GÚU Psi¸¨¥ºPÒ. CÆÁõ÷Ó CßÝ® ]» 

Ámh[PøÍ Áøµ¢x AÁØÔß AøµÁmhU ÷Põn[PøÍ Áøµ¢x 

ö£Ö©õÚzøu AÍUP. ÷©ØSÔzu ö\¯Ø£õmiÀ Kº AøµÁmhU ÷Põn® 

G¨÷£õx® J¸ ö\[÷Põn® GÚ }[PÒ AÁuõÛUPU Ti¯uõ°¸US®.  

÷©ØSÔzu ö\¯Ø£õmiÀ Kº AøµÁmhU ÷Põn® G¨÷£õx® ö\[÷Põn® 

Gß£øu }[PÒ AÁuõÛzv¸¨¥ºPÒ.

÷©÷» uµ¨£mh öuõhºø£ {ÖÁ¼ß ‰»® EÖv£kzvU öPõÒ÷Áõ®.

    

OA B

X

'

   

uµÄ     (- O øÁ ø©¯©õPÄøh¯  ÁmhzvÀ    X , Y   BQ¯Ú  E¸ÂÀ  

              Põmh¨£mkÒÍÁõÖ  C¸  ¦ÒÎPÍõS®.  
{.÷Á.  (-  J¸ ö\[÷Põn®.

{ÖÁÀ (-  Gß£x ÂÀ  AYB CÚõÀ ø©¯zvÀ Gvµø©UP¨£k® 

              ÷Põn©õS®. 

AøµÁmh® Gß£uõÀ AOB Âmh©õS®.

 = 2 ö\[÷Põn[PÍõS®.     

ÂÀ AYB CÚõÀ Ámhzvß Gg]¯ £Sv°ß«x  Gvµø©UP¨£k®  ÷Põn®   
 BS®.  J¸  ÁmhzvÀ  ø©¯zvÀ  Gvµø©UP¨£k®  ÷Põn® AÆÂÀ 

Ámhzvß«x  Gvµø©US® ÷Põnzvß C¸ ©h[PõS®. 

              

  " Gß£ÁØÔ¼¸¢x 

 2  = 2 ö\[÷Põn[PÍõS®.

         J¸ ö\[÷Põn©õS®. 

Y '
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÷©ØSÔzu {ÖÁ¼ß‰»® EÖ£kzv¯ öuõhº¦ J¸ ÷uØÓ©õPz uµ¨£mkÒÍx.

 

÷uØÓ®

 Kº AøµÁmhU ÷Põn® ö\[÷Põn©õS®.

R÷Ç uµ¨£mkÒÍ Euõµn[PÒ ‰»®, ÷©ØSÔzu ÷uØÓzv¼¸¢x Pou 

ö\´øPPøÍa ö\´²® •øÓø¯ AÔ¢x öPõÒ÷Áõ®.

E¸ÂÀ uµ¨£mkÒÍ  uµÄPÎ¼¸¢x ACD

<  Cß ö£Ö©õÚ® Põs÷£õ®.

   

o

C

BA

D
50x

(AøµÁmhU ÷Põn®)

J÷µ Ámhzuvß BøµPÒ Gß£uõÀ.

 DO } OB 
J¸ •U÷Põo°ß \©ÚõÚ £UP[PÐUS Gv÷µ²ÒÍ ÷Põn[PÒ \©ß Gß£uõÀ

  

(Ámhzvß J÷µ xshU ÷Põn[PÒ)

∆ CÀOBD
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Euõµn® 1 
 

                                             

O

R

QP

S

20x

Ámh® PQRS CÀ PQ Âmh©õS®. QPR 

> 

= 20x E®   

PS = QR E® GÛß  RPS

<
 

 Cß ö£Ö©õÚ® PõsP.

 

(AøµÁmhU ÷Põn®)

(J¸ •U÷Põo°À ‰ßÖ APU ÷Põn[PÎß 
TmkzöuõøP        Gß£uõÀ) 

(Âmh® Gß£uõÀ)
(AøµÁmhU ÷Põn®) 

(AøµÁmhU ÷Põn®)
∆
∆

Gß£Ú ö\[÷Põn •U÷PõoPÍõS®.

(uµ¨£mkÒÍx)
Gß£ÁØÔ¼¸¢x

(ö£õx¨ £UP®)
(ö\.£.£)

(J¸[Qø\²® •U÷PõoPÎß Jzu ÷Põn[PÒ)

∆

∆

∆ CÀ PQR 

20 90

,

,
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£°Ø] 31.6 

1. R÷Ç uµ¨£mkÒÍ JÆöÁõ¸ Ámhzv¾® ø©¯® O CÚõÀ 

Põmh¨£mkÒÍx. uµ¨£mkÒÍ uµÄPÐU÷PØ£ x Cß ö£Ö©õÚzøuU 

PõsP.

 (i) 

O
x

C

BA 30x

 (ii) 

O
x

(iii)

C

B

A 60x

O
x

D

 

  (iv) 

O

x

C

BA

D

50x

                      (v) 

O
x C

B

A

D

110x

 
    

    

                                                                        

 31'7 AøµÁmhU  ÷Põn®  ö\[÷Põn®  GßÝ® ÷uØÓzøu¨ 

       £¯ß£kzv HÔPøÍ {ÖÄuÀ £ØÔ AÔ¢x öPõÒ÷Áõ®

PQ Gß£x Ámh®  PQRS CÀ J¸ Âmh©õS®. RS BÚx X  Áøµ   }mh¨ 

£mkÒÍx.  + GÚ {ÖÄP.

                       

                               

P O

R
S

Q

X
O

P Q

R

Euõµn® 1



203C»Á\ Â{÷¯õPzvØPõP

{ÖÁÀ   

(AøµÁmhU ÷Põn®) 

(÷|º÷Põmiß «xÒÍ  ÷Põn[PÎß TmkzöuõøP        
 Gß£uõÀ) 

Âmhö©ß£uõÀ Kº AøµÁmh©õS®

(AøµÁmhU ÷Põn®)

(J÷µ ÁmhzxshU ÷Põn[PÒ \©ÚõÚøÁ BS®).  

Euõµn® 2

               

A B Y D

E

X

Cµsk Ámh[PÎß ø©¯[PÒ  X " Y BS®.  GÚU PõmkP

{ÖÁÀ (-

A C BÚx X  CÞhõP ö\ÀÁuõÀ AC BÚx  X I ø©¯©õPøh¯ Ámhzvß 

Âmh©õS®. 

 
BÚx AøµÁmh©õS®.

(AøµÁmhU ÷Põn® ö\[÷Põn® Gß£uõÀ)
ÂÀ

BÚx CÞhõP ö\ÀÁuõÀ,  BÚx I ø©¯©õPÄøh¯ Âmh©õS®.

C
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BÚx AøµÁmh©õS®ÂÀ

(AøµÁmhU ÷Põn® ö\[÷Põn® Gß£uõÀ)

\©ß£õmiß Cµsk £UP[PÎ¾ª¸¢x }USÁuß ‰»®

£°Ø] 31.7

                                                                   

1. Ámh® ABCD CÀ  AC Âmh©õS®' 

 GÚU PõmkP.

    

2. Ámh® PQRS CÀ  PR Âmh©õS®' PQ = RS B°ß 

PQRS Gß£x J¸ ö\ÆÁP® GÚU PõmkP.

    

 
                  

3' PQ Gß£x Âmh®. PQR Âmh©õS®.  PQ = QX 
E® QR = RX E® B°ß   GÚU PõmkP.

   

        

   

C

B

A

D

R

Q

P

S

R

Q

P

X



205C»Á\ Â{÷¯õPzvØPõP

4. AC Gß£x Ámh® ABCD CÀ J¸ Âmh©õS®. 

BC$$AD BS®. ABCD Gß£x J¸ ö\ÆÁP® GÚU 

PõmkP.

   

 

                               

5.  ö£›¯ Ámhzvß Âmh® PSQ E® ]Ô¯ 

Ámhzvß Âmh®  SQ E® BS®.  RQ 

BÚx Ámhzøu X CÀ CøhöÁmkQßÓx' 

 GÚU PõmkP.

   

                                                                  

6. PR Gß£x Ámh®  PQRS CÀ J¸ Âmh©õS®. 

B°ß  GÚU PõmkP.

                                                              

    

7.  Cµsk Ámh[PÒ JßøÓö¯õßÖ                           

P" Q  BQ¯ ¦ÒÎPÎÀ CøhöÁmkQßÓÚ. 

Cµsk Ámh[PÎ¾® Âmh[PÒ PX E® PY 

E® BS®. XQY  J¸ ÷|º÷Põk GÚU PõmkP. 

D

C

B

<

<

A

Q

X

SP

R

S

P

Q

R

P

Q XY



206 C»Á\ Â{÷¯õPzvØPõP

£»ÂÚ¨ £°Ø]

1. Ámh® ABC CÀ ø©¯® O BS®.

E® E® BS®   Cß 

ö£Ö©õÚ® PõsP.

    

      

2.  Ámh® ABCD CÀ ø©¯®  BD BS®.  BC = CD 

E® E® B°ß  Cß ö£Ö©õÚ® 

PõsP.

   

                                                                   

3. Ámh® ABCD CÀ ø©¯®  O  BS®. BC//OC 
E®   E® BS®. BCD Cß ö£Ö©õÚ® 

PõsP.

   

                                                                                                

4. Ámh® ABC CÀ ø©¯®  O BS®. BC = CX 
BS©õÖ AC BÚx X Áøµ }mh¨£mkÒÍx.  

 GÚU PõmkP.

>

C
B

o

A

CB

D

A

C

B

>>

o

D

A

C

B

o

X

A
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5' A, B, C, D BQ¯ ¦ÒÎPÒ Ámhzvß «x 

Aø©¢xÒÍÚ.   AD = BC  BS®. DB = CA GÚU 

PõmkP.

   

                                                                    

6.  PQ Gß£x O  I ø©¯©õPÄøh¯ Ámhzvß 

J¸ Âmh©õS®.   QR//SO BS®. SR = SP GÚU 

PõmkP.  

  

  

                                          

     

C

BA

D

R

QP o

S


